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含参数曲线方程的解题策略

含参曲线方程的研究是近年来高考卷中出现频率较高的问题之一，下举例探究其基本形式及其解题策略。   
    一 基本量的确定

例1 设点
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分别为椭圆
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 EMBED Equation.KSEE3  \* MERGEFORMAT [image: image3.wmf])
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的左、右焦点，直线
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为右准线．若椭圆上存在点
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，使
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到直线
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的距离
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成等比数列，则此椭圆离心率的取值范围是　　　　　　．

解析：题目条件中出现点到焦点及点到准线的距离，容易联想到圆锥曲线的统一定义及焦半径．可用点
[image: image10.wmf]M

的横坐标去表示该等量关系，再借助横坐标的限制范围建立基本量的齐次不等式．由
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（舍去），故所求椭圆离心率的取值范围是
[image: image20.wmf][

)

1

,

1

2

-

．

点评：求圆锥曲线的离心率的值（范围）是高考考查的热点，其基本解题策略是寻求基本量的齐次方程（不等式）．若出现曲线上点到焦点或点到准线的距离时，要将之与圆锥曲线的定义相联系，利用定义解题也是解圆锥曲线问题的常用策略之一．

二  曲线方程表示的曲线的类型

　　例2　已知椭圆
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 EMBED Equation.KSEE3  \* MERGEFORMAT [image: image22.wmf])
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,则该椭圆的离心率
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解析：把方程化为标准形式，
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．由于无法确定焦点位于哪个坐标轴，故需对
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进行分类讨论．（１）当
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．故所求椭圆的离心率
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点评：处理此类问题的方法是化方程为标准方程，关键是对焦点位于
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轴还是
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轴进行讨论，只要理清圆锥曲线的各个基本量间的关系，以不变应万变，题目就迎刃而解了．

例3　长度为
[image: image35.wmf]a

（
[image: image36.wmf]0

a

>

）的线段
[image: image37.wmf]AB

的两个端点
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轴上滑动，点
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（1）求点
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的轨迹方程
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，并说明轨迹类型；

（2）当
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的斜率
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的取值范围．

解析：（１）中向量关系在解析几何中往往转化为坐标关系，本题求动点
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的轨迹方程就是寻求动点
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的一元二次方程有解问题，由
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，即
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③当
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（2）设直线
[image: image91.wmf]1

l

的方程：
[image: image92.wmf]h

kx

y

+

=

，据题意有
[image: image93.wmf]2

1

2

a

k

h

=

+

，即
[image: image94.wmf]2

1

2

k

a

h

+

=

．

由
[image: image95.wmf]ï

î

ï

í

ì

=

+

+

=

2

2

2

4

9

9

a

y

x

h

kx

y

得 
[image: image96.wmf]0

4

9

2

9

)

4

1

(

9

2

2

2

2

=

-

+

+

+

a

h

khx

x

k

．

因为直线
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点评：轨迹问题是高考重点考查的内容，常常与分类讨论思想结合在一起，解析几何中的“求轨迹方程，并说明是什么曲线”是近几年高考的热点，它综合考查了学生逻辑推理能力、运算能力、分析问题和解决问题的能力．此类问题的处理方法是将所求的方程与所学圆锥曲线标准方程加以比对进行分类讨论．

三  含参数方程表示的曲线的性质

例题4（定点问题）已知圆方程
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(1) 求证圆恒过定点；  (2)求圆心的轨迹方程．

解析：曲线过定点问题常用分离参数法．

（1）分离参数
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 即圆恒过定点（2，2）．
 (2) 圆方程可化为
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故所求圆心的轨迹方程为
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点评：在圆锥曲线的综合性问题里，定点问题往往是我们学习的一个难点，对于这类问题的学习，通常有两种处理方法：①从特殊入手，求出定点或定值，再证明这个点与变量无关；②直接推理、计算，并在计算中消去变量，从而得到定点．本题（1）另一解法，取两个不同的p的值，如取p=o 与p=2得两个具体的圆，联立求交点，再将所求的点代入方程检验即可，读者可自行体会．

在平时学习中，一方面要重视运算能力的培养，另一方面应深刻理解、体会分类讨论、等价转换等思想在曲线方程中的运用．
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